Tetivni cetverokuti i druge teme
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Uvod

Cetverokut kojem se moze opisati kruznica zove se tetivni ¢etverokut. Drugim rije¢ima, tetivni c¢etverokuti su
konveksni Cetverokuti ¢ija sva Cetiri vrha leze na istoj kruznici, tj. njihove stranice ujedno su tetive iste kruznice.
Tetivni cetverokuti su najvazniji geometrijski oblik s kojim ¢éete se upoznati u srednjoj skoli. Za rjeSavanje geome-
trijskih zadataka na natjecanjima treba se upoznati sa svojstvima tetivnih cetverokuta i nauciti kako se koriste.

Laksi zadaci

1.

Neka je I srediste opisane kruznice trokutu ABC te neka su D i E nozista visina iz I na stranice BC' i AC.
Dokazite da je cetverokut I DCFE tetivan i odredite gdje mu se nalazi srediste opisane kruznice.

Neka je dan trokut ABC'i tangenta na njegovu opisanu kruznicu u tocki B. Dokazite da je kut izmedu tetive
BC' i tangente jednak obodnom kutu L BAC

Neka je ABCD trapez. Dokazite da je ABCD tetivni ¢etverokut ako i samo ako je ABCD jednakokracan
trapez.

. Unutarnje simetrale kuteva nekog cetverokuta sijeku se u tockama A, B, C'i D. Dokazite da je ABC D tetivan

Cetverokut.

Umjereni zadaci

5.

Dokazi da se simetrala kuta kod vrha A i simetrala stranice BC' sijeku na opisanoj kruznici trokuta ABC.
Vrijedi li isto za simetralu vanjskog kuta?

H je ortocentar trokuta ABC. Dokazite da osnosimetri¢ne slike tocke H obzirom na stranice trokuta i njene
centralnosimetri¢ne slike obzirom na polovista stranica leze na opisanoj kruznici tog trokuta.

Dokazite da polovista stranica i nozista visina trokuta ABC' leze na kruznici.

P je neka tocka na opisanoj kruznici trokuta ABC razlic¢ita od A, Bi C. D, F' 1 F su nozista visina iz P na
pravce na kojima leze stranice trokuta ABC. Dokazite da tocke D, E i F leze na pravcu

Tezi zadaci

9.

10.

11.

Upisana kruznica trokuta ABC' dodiruje stranice AB i AC u tockama FE i F'. Neka je P sjeciste pravca EF
i simetrale kuta ABC. Dokazite da je £ BPC = 90°

U siljastokutnom trokutu ABC, BH je noziste visine iz vrha B. Toc¢ke D i E su polovista AB i AC redom.
Neka je F' osnosimetri¢na slika H preko ED. Dokazite da pravac BF prolazi kroz srediste opisane kruznice
trokuta ABC.

Neka je ABCD konveksan ¢etverokut u kojem je ZDAB = ZBCD =90° i ZABC > ZCDA. Dane su tocke
Q@ i R be na stranicama BC' i C'D, redom, tako da pravac QR sijeCe pravce AB i AD u tockama P i S, redom,
te vrijedi da je PQ = RS. Neka je M poloviste BC' i N poloviste QR. Dokazite da totke M, N, A i C leze
na kruznici.
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